Master 1 Informatique

INITIATION A LA RECHERCHE — LMV

Exercices

On considére le systéme de déduction naturelle de la figure 1 et le systéme de types d’un A-calcul
simplement typé a la figure 2.

Dans ces figures, les formules logiques sont définies par :

— A, B, ... sont des propositions atomiques,

— si F} et F5 sont des formules logiques, F; — F5 est une formule logique lue « F} implique Fy »,

— si F} et F, sont des formules logiques, Fi V F; est une formule logique lue « F} ou F »,

— si F} et F, sont des formules logiques, Fi A Fy est une formule logique lue « Fy et Fy »,

— lopération A a priorité sur 'opération V et ces deux opérations ont priorité sur —.

On suppose un ensemble X' de variables, les programmes sont définis par :

— six € X, x est un programme,

— si ey et ey sont des programmes, e; e est un programme (application),

— siz € X et e est un programme, \x.e est un programme (abstraction),

— s e; et ey sont des programmes, (e, €2) est un programme (paire),

— si e est un programme, fst e et snde sont des programmes (projections),

— si e est un programme, inlg, g, € et inrp g, e sont des programmes (alternatives),

— si e, ey, ey sont des programmes alors match e withz = e; |y = ey est un programme (filtrage

de motifs).

Dans la figure 1, I est un ensemble de formules. Dans la figure 2, I" est un ensemble de couples

variable et formule.

Questions Pour les propositions suivantes :
— Donnez un arbre de dérivation en déduction naturelle
— Donnez un programme représentant cet arbre

permutation : (AA B) — (BAA)
association : (AANB)AC — AN (BAC)
elimination : (AAB) — A

distribution : (A — (BAC)) — (A — B)
disjonction 1 : A — (AV C)

disjonction 2 : B — (AV B)

currying : (ANB—-C)—+A—B—C
uncurrying : (A - B —-C) - (AAB) > C
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raisonnement par cas : (A —-C)— (B—C)— (AVB)—=C
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FIGURE 1 — Déduction naturelle
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FIGURE 2 — A-calcul typé



